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IH. Solutio generalis altera pmcedentis Problematis, ope Combinatl- 
onurn & Serierum infinitarum, fer D. Abr. de Moivre. Reg. 
Soc Sodalem. 

Dejignationes» 

SlBScC collufores duo fimul ccrtent. ad defignandum 
B vi&orem efle, C vi&um, fcribatur B C ; atque vi- 
ciffim ad defignandum C vi&orem efle, B vi&um ; fcriba» 
tur C B : & fic de cseteris. 

Ponatur i° B vincere A, certamenque concludi tribus ludis 
BA ^ 

BC i-Sic patet B viclorem neceflario evadere. 
BD) 

Ponatur %° B vincere A, certamenque concludi quatuor ludis 
BJT\ 

C~B\ 

q pfSic patet C viclorem neceflario evadere. 

ca\ 

Ponatur 3 B vincere A, certamenque concludi quinque Iudis 
BA BAy 

C B* B Cv 

DC D Bf^*° P atet D vi & orem neceflario evadere, id- 

D A DA\ ^ ue duplki modo. 

DB DC» 

Ponatur4°Bprima vicevincere^certamenque concludi fex 
ludis. 

Z B A 
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BA BA BA 



CB 

DC* 

AD 

AB 

AC 



CB* 
CD* 
AC 
AB 

AD 



BC 



D b l Sic patet A vi&orem necellario cvadere, 
4 C ' idque triplici modo. 

ad\ 

ab) 

Ponatur 5* certainen concludi feptem ludis,ponaturque femper 
B prima vice vincere iplum A. 
BA B A BA B A B A*> 

~~~ " ~ ¥c BC 

D B DB 



CB CB CB* 

DC DC* CD 

AD*DA AC 

BA BD BA CA CD 

BC BC> BD CB CB 

BD BA BC CD CAj 
Ponatur 6° certamen concludj odio ludis, 



Sic patet B vel C neeefla- 
A D* DA v rio vi&ores evadere, B tri- 
plici modo, Cduplici. 



BA BA BA BA BA BA BA Ba 
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DC 
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CD 

CA 
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CD 
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AC 

BA* 

DB 
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DA 



C B* 
CD 

AC 
AB 

DA 

DB 

DC 
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CA* 

BC 

BD 

BA 
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AD* 

AC 

BA 

BD 
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D B 
DA 
CD 
BC 
B A 



BC- BD 



Sic patet C vidtorem evadere triplici, D duplici, B triplici 

modo, &c ,.-,/. 

Nunc ordine fcribantur iiterse qmbus viaores deiignantur^ 

, ic 

3 A 

^B+zC 

3 C 4- x D-j- 3 B. 
„ 3 D -+- z A*- 3^+3 D"\-%A 
10,13 A+zB-h$D 3 A + 2B + 3A-lrzC^ 3 D 
&e. Per- 



4 
5 
6, 

7, 
8, 
9, 



( »47 ) 
Perfpe$a illarum formatione, patebic i° literam B in ordi- 
ne aliquo femper toties reperiri, quoties A in Ordine ultimo & 
penukimo reperitur : %° C in ordine aliquo toties reperiri quo- 
ties B m ordinc ultimo & D in penukimo reperiuntur : %° 
D in ordine aiiquo toties reperiri quoties C in uitimo & B 
in penukimo.- 4 A in ordine aliquo femper toties reperiri 
quoties D \n ordine ultimo & C m penukimo reperiuntur. 

Scd numerus variauonum dato cuilibet ludorum numero 
competens, dupluseft numeri variationum omnium dato lu- 
dorum numero unitate diminuto competentis : adeoque Pro- 
babilitas quam habet Collufbr B ut vincat dato ludorum nu- 
mero, eft fubdupla probabilicatis quam habebat A ut vince- 
ret dato ludorum numero minusuno; atque etiam fubqua- 
drupla probabilitatis quam habebat idem A, ut vinceret dato 
ludorum numero minus duobus : & fic de cxteris. 

Probabiliras quam habet C, ut vincatdatoludorum numero, 
eft fubdupla probabilitatis quam habebat B, ut vinceret dato 
ludorum numerominus uno; atque etiam fubquadrupla pro- 
babilitatis quam habebat D, ut vinceret dato Iudorum numero 
niinus duobus. 

Probabilitas quam habet D ut vincat dato ludorum numcro, 
efl fubdupla probabilitatis quam habebat C, ut vinceret dato 
ludorum numero minus uno; atque etiam fubquadrupla pro- 
babilitatis quam habebat B, ut vinceret dato Iudorum numero 
minus duobus. 

Probabilitas quam habet A ut vincat dato ludorum nume- 
ro, efl fubdupla probabilitatis quam habebat D, ut vincerec 
dato Iudorum numero minus uno; atque etiam fubquadrupla 
probabilitatis quam habebat C ut vinceret dato ludorum nu- 
mero miDUsduobus. 

Ex jam obfervatis facile efl componere Tabulam Probabi- 
litatum, quas B, C, D, A habent ut vi&ores evadant dato 
ludorum nuaaero, atque etiam illorum fortium feu expe&a- 
tionum. 

Z % Tah. 
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Tabula Probabilitatum, <&c. 
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x 4+ Ix ^8*4+i*/ 
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Jam vero Series iftse funt convergentes, adeoque (ingul^ fum- 
mari pofiunt per vulgarem Arithmeticam ; & obtinebuntur 
vel fummse accurataz fi poflint, vel faltem approximatse, (\ non 
ficeat, cerminosmuitosadhibere. 

Inveni- 



( H9 ) 

Invenire fummas Vrobabilitatum adinfinitumufquepergyttium, 
qms Qollufores habent ut viffores evadant. 

Sint Probabilitate9 omnes ipfius B ad infinitum, nempc 
B' + B" + B'" + B"" + B* + B v ' &c.=y 

Probabtlitates ipfius C 

C + C" + C'"+ t""+C v +C* &c. =* 



D' + 



Probabilitates ipfius D 

D" + £>'" + D'\ D v + D v '&c. = v. 



Probabilitates ipfius A 
A'+A" + A'" + A""A V +A v '&c< = x 

Scribantur autem in Scala perpendiculariter defcendentc, ad 
hunc modum. 

B' = B' 

B"= B" 

B' = \a" + \a' 

n""= -A™ + -a" 

B v = '-a'"' + ~A"' Proindc y = ?+ *• #. 

jB f '=|^ + 4 ^ 

Ergo jr= *H- r* + ,-*. 



f)emonftrati&. 

Etenim prima columna perpendicularis = y, ex Hypothefi 
Eft vero A'+ A" + a'" + A "" + A v &c. = x, ex hypothefi 4 
Ergo \ A'+ \A"+\ A" + k ^""+ r A v &c. = ~ *. 
Proinde M" + 7 ^' + h *"" + M r ^. - * * - £ ^. 
Et # + B" + v it"+ t <*"+ M""<fr. = ix.-$A*+ B'+ B\ 



Sed 
A a 



( ijo ) 

Sed -i A h - o,B H — o & 5' = — , uc patet ex Tabula* 

z 4 

Ergo fecunda columnaperpendicularis =— -f- — av 

4 * 

Sed certia columna perpendicularis = — x. 
i 3 4 

erit igitur y = — ( •*• 

y 4 4 

Simili modo fcribantur 
C = C 

c" = c" 

c"'z=l - B" 4* - D' 

C /w = [■ £"' + 1 £" hoc eft a — ^ j 4/ i ,& 

C>-=iJ3"" +j£'" 

Scribantur etiam 

D' = Z>' 

*>" = D" 

D'"-~C" 4tS' 

D""= I C" + 1 5" & pari Argumento patebie 

IX = f C"4- 4 5'" v 4- iz -h J ; 

Scribantur deniqtte 
A = A* 

A" — A" 

^"'=i£)"-f.IC* 

/"=^" + jC" 

j^ = i. £>'<» | i c'" Vnde concludetur # = * w + f « 

drc. 



( 15» > 

Refblutis autem quatuor iftis atquationibus, reperietur 

B' + B" + B" f + B"" &c . = 7 = i£ 

C + C" + C" 4. C"" <$.*=* = Ji 



23' + D" + D"'+ D""<£«r. =*<y : 



M9 

11 
149 



Valoribus iftis inventis, ponatur jam — = b, ^° 



149 

=*. 
149 149 



^^ dy lL- a . 



Iterum fit. 



= C y 



3 2?'/» + 45% + 5JB"> + 6 B"" p &c. = />y. 
3C> + 4C'>-i- 5 C"> + 6C'"> &c = i*. 
3 D> + 4 D'>+ 5 D"> + 6 D"> &c. =/> ^. 
3 ^> + 4 ^>+ j A'"p-\-6A""? &c.=fx. 

3 b; =j* 

4 b" =4 £" 

5 £'"=^"+H f 
<5B""= e r ^'" + s -^" 

y B V =l A <>»+LA>» 

%B v! ~l A*+ \A"" 
Ergo y — f •+ ;- x + * 

Etenim prima Columna perpendicularis = y, ex Hypothefi : 
3 £' + 4 B"c=z f; Nam eft i3' = 1, &£"= Q , 
3 ^' + 4 /*'+- 5 ^'" &c. = * ex Hypothefi. 
^'+ /*" + A" &c. = 4, ut repertum eft. 

Eft igicur 4^+5 A" + ^ ^'"+ 7 A"" &c. = * +* 

Ec i^ + ^"+!^"'+M""&c=^+^. 

Aai Sed 



( iyi ) 

Sed A' — o 

Ergo fecunda Columna perpendicularis = ~ + \ x-\- \.#. 

i A' + 4 ^" + ? ^"' + 6 ^"" &c. = x 

%A' + z A" + * A"' + z A"" & c . = 2 4 
Eft igitur 5 /4' + 6 ,4" + 7 *"' + 8 ^"" &c. = x + i 4. 
Ec ' J^ + J/+^+i/ , fe. = i#+L A 
Eft igitur tertia Columna perpendicularis = ?*+-*. 
Erit igitur 7 = ~ + 7 * + r * + ~x + ~ <* 
fivey == ~+ f-tf + rf, quod erat probandum. 

3 C = 3 c' 

4C"= 4 C" 

c6'"=i.|" +f D' 

6C""= 6 ?B'" + £ D" 

7^ = ^"" Jf\ D'" 

8<y—\Br +J D"" 

Ergo* =+>+ r*+fv+7 ^- 

Etenim prima Coiumna perpendicularis = z, ex Hypothefi. 

2 c + 4 C" = ~. 

3 £' + 4 5"+ 5 fl"'+ 6 5"" &c.= y. 
£' + J3" + *"' + £""&c,= 6. 

Eft igitur 4 &' + ? 5" + 623'" + 7 £"" &c. = y + £. 

Sed 4 fi'=i. 

Ergo 5 S" + 6 5"' + 7 5"" &c = n + & — r. 

£*"+ ! *"' + f *""&& = i jp + i i — f. 
Ergo fecunda Columna perpendicularis = t + ry+i^-? 
= fjr+f*. 

Iterum, 3 D' + 4 D" + 5 D'" + 6 D"" &c = v 
2 D' + • x D" + 2 D"' + x D"" &c. = aaf 
Eft igitur 5 D' + 6D" + 7 D'" + 8 D"" &c. = v + 2 ^. 

Ec i D' + f D" + f D'" + } D"" &c. = £ */ + £ JL 
Ergo tertia Columna perpendicularis = ~v + ~ ^ 
Eft igicur ■« = f / + f h + - v +. \ d, quod erat probandum. 

3*> 
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Eodem prorfus ordine fcribantur. 



3 D' =3 D, 


3 < = 3 < 


aD" = 4 P" 


4 A" = 4 ^" 


5 jy<> - :. c* + H & 


y/' = iD" + 5-C 


6D"" = |C"+i£" 


6 ^""^ £.£>'" _|- £C". ! 


7D" =K""+^'" 


7^-=f£>"" + \C" 


8D 1 " = fC^+f#"" 


8/T=f £> K + ^C' w 


^. 


ef^. 


Undcv=r*4-rf+7y+s*- 


Ec x—\v^> ■- </+"- «+ f c 



Quse quidem Conclufiones eodem modo demonftrantur ac 
(uperiores. 

Solutis autem quatuor iftis a?quationibus, elicietur 

45j}6 _.3j7*4 — 37go° = 33H? -.33547 

Ergo, fi velint £, C, D, ^4 vendere Spedtatori cuidam R 
iummas quas fmguli obtinere fperant, ssquum erit uc emptor 
R pendat 

- r D ^ , 4m<* . , - 36 , 3 8 7a4 

ipfiB 4* 1- P, lpft C 4* f- s. 

149 22ioi 149 z^zoi 

spfi D 4 * ■ — - + P, lpfi /4 4 x -4- p. 

149 4^201 149 22201 

Invenire Trohahilitates quas bahent _3, C, D, «4, #£ 
mulElentur, dato ludornm numero* 

SiLudi duo tantum fint, erunt hoc modo. 
B A B A~i 

-— — f Unde patet B velC neceflsrio mulclari. 
CB BC* * 

Si Ludi tres fuerint, hoc modo fe res habet. 

BA BA BA BA)^. 

, — — „__ _/ Hinc patet C, vel D vel B ne- 

DC CD DB BD\ 

Bb Si 



< '54) 

Si vero quatuor Ludi fuerint; 
BA BA BA BA BA BA} Debet igitur A 
— _ _ — — — (triplicimodo D 

CD CD DB cfl fdupIia,Cfimphcj, 



CB 
DC 
AD 



C B 
DC 
DA 



i mul&ari. 



AC CA AD DA< 
Et fic de c£eteris« Ex quibus manifefta eft Compofitio Ta- 
bu-te fubjundtee. Probabilitatum quas B, C, D, A habent ut 
mul&entur, dato ludorum numero. 



INnm 
| Lnd. 
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A 



/« 



I 



VI 



1 



16 
6 

Jx 

6_ 

64 

<frc. 



z 
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4 
i 

8" 

z 

8_ 
6 4 



4 
2 

16 

8_ 
64 



i. 

8 

2 
16 

3 1 

.4 

64 



Sint autemj, js, i>,x fummseomniumProbabilitatum quas B, 
C, D, A habent refpe&ive ut mulclentur. 

Scribantureodemordine ac in prsecedentibus. 
£'— B! 

B"= B" 
B"= \A* + \^ 
B""= rA m + \A" 
Br=~A"" + ~A'" 

&c. 



c 

C" = 
C'"= 
C""=: 

C v — 

c v, ~ 



c 

c" 

B" +^D' 
B" +ID" 
B"" +^1)'" 
B v +~D"", 



( i?5 > 

Scribantur deinde 



D' - D' A = /^' 

/>"= D" ^" = ^" 

D'"- ? C" 4 J B' ^'" - i £>" + £C 

£>""= i C*" 4- i B" A' 1 "- i D'" -^ ~CT' 

£)„_. i ^w^ , ^v/ j r = i. D m, i i c ^ 

ir= ^c v +\b'Z A^^iD^+tCZ 

&c. &c 

Ergoi/=~ -H £+ Jy. Ergo x = i v-*f \ z. 

Refoiutis autem quatuor iftis aequationibus, invenietur 

%49 & ~i49 ""»49 " "M9 

Ergo fi velit Spe&ator aliquis 5 mulctas omnes fuftinere. 
aequum erit uc ipfi S 

, 241 zSz 214 17C 

£ cradac--/> C — ? Z> —-> &^ —?. 
149 M? *49 i49 

Sublatis itaque fummis probabilitatum quas finguli Collufo- 
res habent uc muldentur, e fummis expe&ationum quas ha- 
bent iidem fi vidtores abeanc, reftabunc fortes eorum refpe- 
dive : nempe 

Brecipicab/? ---^- + 3Z2^ 

149 ZZZOI 

2 45 

tftraditipfiS f 

149 

zi4 9^19 

ErgoipfiSfupereft — -f — — p 
8 r 149 zixoi r 

Sed B depofuerat I priulquam ludus inciperetur. 

Ergo B lucratur — 4- P. 

149 ZZ2Q*' 



Bb z € 



( IJ* ) 

o . • u » illl j. i!l__i. 

C recipit ab it — — — •+• f 

* 149 tizoi 

C cradit ipfi 5 - — /> 

*49 
144 1176 

ErgoipfiCfupereft — + — , 

SedCdepofuerat 1. 

5 Il 7& 

Ergo Clucratur — + — -— f. 

b I49 ZX2ot 

4 x 31 . 57600 
Z>recipitab/- ~ + — - p 

r I49 21101 

I? tradit ipfi S - — f 

»49 
_ 118 4224. 

Ergo ipfi D fupereft — -f -— — f 

& r r I49 Z2i01 

Sed JD depofuerat 1. 

21 4x24 

ErgoJD lucratur — — + f* 

a 149 zzaoi 

a • uo 4 * x * t 33-47 „ 

_4 recipit ab /c -_- ^ 

*49 xzioi 

175- 

_. tradit ipfi S — f 

149 

_ ,„ „ 100 , y^? 2 ' 

Ereoipfi/-fupereft 4- • ~/> 

& r 149 xxxoi 

Sed 4 depofuerat 1 + />, nempe 1 priufquamiudus inchoa- 

_etur, &/> poftquam femel vi<5tus fuerat a B: 

49 '47*9 
Ergo A lucratu. — — — f • 

I49 11201 

Lucrum 



f *%t ) 



7j 9tl$ 

LTtcrumipfius #=_;•{ • + ■ ■ ■ ■ ■ >* 

149 22201 

ipfius£ = — — + — ^p 
149 22304 

/» -. ** r 4**4 

149 22XOX 

ipfl0 ^______£!, 

J49 2,220t 

SummaLucrorum=- o o 



26 £400 



Summa autem lucrorum ipfbrum BfkA = — - -* 

149 22101 * 
fed pofiieramus £? viciiTe ipfum ^femel, priufquam Collufo* 
res pa<2a inirent cum R & S. Priufquam vero ludus inchoa- 
recur, A poterac sequa forte expe&are uc viacerec ipfum B t 

adeoque fumma lucrorum — — — — in duas partes ajqua- 

149 22201 j , " 

lcs eft dividenda, ita ut utriufque Iucrum cenfendum fit — 
2700 x 49 

21201 j, X70O „ XOI7 

Ponatur p = o, & erit p = . 

149 2x201 2700 

Ergo fi fit mul&a p ad fummam quam finguli deponunc uc 

1 93 7 ad 1700, A & B nihil lucrantur, nihil perdunt. Verum 

hocin Cafu C Iucratur — , quam Dperdic. 

125V 

Coroli 1. Spe&ator R, priufquam ludus inchoetur, id fu- 
fcipere in fe poteric, uc fummam 4 de qua Collufbres conten- 
dunt, & mul&as omnes pendat, fi iitvi initio in manus daren- 
tur4 + yp. 

Coroll. 2. Si dexteritates Colluforum fint in ratione data, 
fbrtes Colluforum.eadem ratiocinatione dcterminabuntur. 

C c Corotl. 



( 15») 

Coroll. 3. Si Series aliqua ita fit conftftuta, ut continud de : 
crefcat, & terminus quivis ad pra?cedentes quoflibet habeac 
rationes datas, five eafdem ftve diverfas, feries ifta accurace 
fumm abitur. Infuper fi termini omnes hujus Seriei multipli- 
centur per terminos progteflionis Arithmetkae, finguli per 
fingulos, Series nova refultans aqeurate fummabitur. 

Coroll 4. Si fint Series plures collaterales, ita relatre ut 
terminus quilibet cujufque Seriei ad prascedentes quoflibet 
aliarum Serierum habeat rationes datas, five eafdem five di- 
verfas, ita ut Series iftae collaterales fe decuflent data qualibet 
lege conftanti, Series iftas accurate fummabuntur, Infuper 
fi termini omnes harum Serierum multiplicentur ordinatim 
per rerminos Progreflionis Arithmeticae, finguii per fingulos, 
Series novoe ex hac multiplicatione refultantes ctiamnum 
accuiate fummabuntur. 

ClaVts ad TroMemagerterak. 

Si fint Collufbres quotcunque v. g. Sex, £,C, D,E,F 9 A 
& Probabilitates quas habent ut vi&ores evadant, five ut mul- 
dtentur,dato Ludofum numero, denotentur refpe<SUve B, C,D, 
E, F & A; & Probabilitates dato Ludorum numero hts pro- 
ximo 8c minori competentes, per B„ , C tt , D )t , E t) , F )t , A tt ; 
& Probabilitates dato Ludorum numero his itidem noviflimis 
proximo & minori competentes, per^, C t)l , D m) E )Ut F m , 
A H , , &ficdeincep$; eritfemper, 

B — \A„ + ~A m + \A, m + l- 6 Ar 
C^^+^-hf^ + ^ 

£,= &„+&„ + &„, + &* 

F^^+iD^+^C^ + hBr 

A = hF» + & M +vD m + hCv 

Et jftat femper retrogreflus ordinatim ad tot Iiteras minus 
duobus quot funt CoIIufores, omittaturque femper litera A, 
prima arquatione excepta, ubi litera A terminos omnes prater 
primam occupar. 

IV* 



